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Problem 1. Gjeni té gjithé numrat realé o té tillé qé pér ¢do numér té ploté pozitiv n, numri i
ploté
la) + [2a] + -+ + |naj

plotpjesétohet me n. (Shénim: |z]| paraget numrin mé té madh té ploté qé éshté mé i vogél ose i
barabarté me z. Pér shembull, | -7 | = —4 dhe [2] = [2.9] =2.)

Problem 2. Gjeni té gjithé ¢iftet e numrave té ploté pozitivé (a,b) pér té cilét ekzistojné numrat
e ploté pozitivé g dhe N té tillé qé

pmp(a™ +b, 0" +a) =g

vlen pér té gjithé numrat e ploté pozitivé n > N. (Shénim: pmp(x,y) paraget pjesétuesin mé té
madh té pérbashkét té& numrave té ploté pozitivé = dhe y.)

Problem 3. Le té jeté a,as, as, ... njé varg i pafundém numrash té ploté pozitivé, dhe le té jeté N
njé numeér i ploté pozitiv. Supozojmé se, pér ¢do n > N, a, éshté e barabarté me numrin e heréve
qé a,_, paraqitet né listén ai,as,...,an_1.

Veértetoni se té paktén njé nga vargjet ay, as, as, ... dhe as, ay, ag, . . . éshté eventualisht periodik.

(Njé varg i pafundém by, bo, bs, . .. éshté eventualisht periodik nése ekzistojné numrat e ploté pozitivé p
dhe M té tillé qé b4 = by, pér ¢cdo m > M.)

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta.
Secili problem vilen 7 piké.
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Problem 4. Le té jeté ABC njé trekéndésh me AB < AC < BC'. Le té jené I dhe w pérkatésisht
gendra e rrethit té brendashkruar dhe rrethi i brendashkruar i trekéndéshit ABC. Le té jeté X pika
né drejtézén BC, e ndryshme nga C, e tillé qé drejtéza paralele me AC' qé kalon né pikén X, éshté
tangjente me w. Né ményré té ngjashme, le té jeté Y pika né drejtézén BC', e ndryshme nga B, e
tillé qé drejtéza paralele me AB qé kalon né pikén Y, éshté tangjente me w. Drejtéza Al pret rrethin
e jashtéshkruar té trekéndéshit ABC pérséri né pikén P # A. Le té jené K dhe L pérkatésisht meset
e segmenteve AC dhe AB. Vértetoni se ZKIL+ ZY PX = 180°.

Problem 5. Kérmilli Turbo luan njé lojé né tabelén me 2024 rreshta dhe 2023 shtylla. Né 2022
kutia té tabelés jané té fshehur nga njé pérbindésh. Fillimisht, Turbo nuk e di vendndodhjen e asnjé
prej pérbindéshave, por ai di se ndodhet saktésisht njé pérbindésh né secilin rresht, pérveg rreshtit
té paré dhe té fundit, si dhe né secilén shtyllé ndodhet jo mé shumé se njé pérbindésh.

Turbo bén njé seri pérpjekjesh pér té shkuar nga rreshti i paré né rreshtin e fundit. Né secilén
pérpjekje, ai zgjedh qé té fillojé né ciléndo kuti té rreshtit té paré, pastaj né ményré té pérséritur
léviz né njé kuti fqinje qé ka njé brinjé té pérbashkét. (Atij i lejohet qé té kthehet né kutité qé ka
vizituar mé paré.) Nése ai arrin né njé kuti ku ndodhet njé pérbindésh, pérpjekja e tij pérfundon
dhe ai rikthehet né rreshtin e paré pér té filluar njé pérpjekje té re. Pérbindéshat nuk 1évizin, dhe
Turbo mban mend pér ¢do kuti qé ka vizituar nése ndodhet ndonjé pérbindésh apo jo. Nése ai arrin
né ciléndo kuti né rreshtin e fundit, pérpjekja pérfundon me sukses dhe loja mbaron.

Gjeni vlerén mé té vogél té n pér té cilén Turbo ka njé strategji qé garanton arritjen e rreshtit té
fundit né jo mé shumé se n pérpjekje, pavarésisht vendndodhjeve té pérbindéshave.

Problem 6. Le té jeté Q bashkésia e numrave racionalé. Njé funksion f: Q — Q quhet fantastik
nése plotésohet vetia né vijim: pér ¢do z,y € Q,

fle+fw)=f@)+y ose  f(flx)+y) =z+ f(y)

Vértetoni se ekziston njé numér i ploté c i tillé gé pér ¢do funksion fantastik f jané mé sé shumti c
numra racionalé té ndryshém té formés f(r)+ f(—r) pér ndonjé numér racional r, si dhe gjeni vlerén
mé té vogél té mundshme té c.

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta.
Secili problem vilen 7 piké.



