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E marté, 23 korrik, 2013

Problemi 1. Tregoni se pér ¢do dy numra natyralé k dhe n, ekzistojné k numra natyralé mq, mo, ..., my
(jo medoemos té ndryshém) ashtu qé:

2k 1 1 1 1
1+ = (1+— ) (14+— ) - (14+—].
n mq meo my

Problemi 2. Njé konfiguracion prej 4027 pikash né rrafsh quhet kolumbien nése ai pérmban 2013 pika
té kuge dhe 2014 pika té kaltérta, ashtu qé asnjé treshe prej tyre nuk éshté kolineare. Duke térhequr
disa drejtéza, rrafshi ndahet né disa regjione. Njé bashkési e tillé e drejtézave quhet e miré pér njé
konfiguracion kolumbien, nése plotésohen kushtet né vijim:

e asnjéra nga drejtézat nuk kalon népér ndonjé piké té konfiguracionit;
e asnjé nga regjionet nuk pérmban pika té dy ngjyrave.

Gjeni vlerén mé té vogél té k ashtu qé pér njé konfiguracion kolumbien prej 4027 pikash, ekziston njé
bashkési e miré prej k drejtézash.

Problemi 3. Rrethii brendashkruar nga jashté i trekéndéshit ABC pérballé kulmit A e takon brinjén
BC né pikén A;. Né ményré analoge jané fituar pika By né C'A dhe pika C} né AB, duke shfrytézuar
rrathét e brendashkruar nga jashté pérballé kulmeve B dhe C, respektvisht. Supozojmé se gendra e
rrethit té jashtéshkruar rreth trekéndéshit A; ByC] i takon rrethit té jashtéshkruar rreth trekéndéshit
ABC'. Té vértetohet se trekéndéshi ABC' éshté kénddrejté.

Rrethi 1 brendashkruar nga jashté i trekéndéshit ABC' pérballé kulmit A éshité rrethi i cili takon
brinjéen BC, si dhe gjysmédrejtézén AB pértej kulmit B dhe gjysmédrejtézén AC' pértej kulmat C.
Ngashém pérkufizohen rrathét e brendashkruar nga jashté pérballé kulmeve B dhe C.

Language: Albanian Koha: 4 oré e 30 minuta
Secili problem vlerésohet me 7 piké



Language: Albanian

Day: 2

E mérkure, 24 korrik, 2013

Problemi 4. Le té jeté ABC njé trekéndésh kéndngushté me ortogendér pikén H, kurse W le té jeté
njé piké e brinjés BC, e ndryshme nga pikat B dhe C'. Pikat M dhe N jané kémbézat e lartésive nga
kulmet B dhe C, respektivisht. Le té jeté w; rrethi i jashtéshkruar rreth trekéndéshit BW N, kurse
X éshté pika e rrethit w; ashtu q¢ WX éshté diametér i w;. Ngjashém, me ws shénojmé rrethin e
jashtéshkruar rreth trekéndéshit CW M, kurse Y éshté pika nga ws ashtu qé WY éshté diametér i ws.
Tregoni se pikat X, Y dhe H jané kolineare.

Problemi 5. Le té jeté Q- bashkésia e numrave racionalé pozitivé. Le té jeté f: Q¢ — R funksion
gé plotéson kushtet né vijim:

(i) pér ¢do 2,y € Qso, kemi f(2)f(y) = f(zy);
(i) pér ¢do z,y € Quo, kemi f(x +y) > f(z) + f(y);
(ili) ekziston njé numér racional a > 1 ashtu qé f(a) = a.

Tregoni se f(z) =z pér ¢do z € Q.

Problemi 6. Le té jeté n > 3 njé numeér i ploté dhe konsiderojme rrethin me n+ 1 pika té shénuara né
te, ashtu qé secila piké éshté e baraslarguar nga dy pikat fqginje té saj. Kéto pika etiketohen me numrat
0,1,...,n ashtu gé secila etiketé éshté pérdorur vetém njéheré dhe dy etiketime konsierohen té njéjta,
nése njéra éshté fituar nga tjetra duke e rrotulluar rrethin. Njé etiketim do té quhet i bukur nése pér
¢cdo katér etiketa a < b < ¢ < d té tilla qé a +d = b+ ¢, korda e pércaktuar nga pikat e etiketuara me a
dhe d nuk e pret kordén e pércaktuar nga pikat e etiketuara me b dhe c.

Le té jeté M numri i etiketimeve té bukura, kurse N numri i dysheve té renditura (z,y) i numrave
natyralé ashtu qé z +y < n dhe pmp(z,y) = 1. Tregoni se

M=N+1.
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