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Problemi 1. Le té jeté Z bashkésia e numrave té ploté. Gjeni té gjithé funksionet f: Z — Z té
tillé qé, pér ¢do dy numra té ploté a dhe b,

f(2a) +2f(b) = f(f(a+D)).

Problemi 2. Ng trekéndéshin ABC, pika A; ndodhet né brinjén BC' dhe pika B; ndodhet né
brinjén AC. Pikat P dhe ) ndodhen pérkatésisht né segmentet AA; dhe BB, dhe jané té tilla qé
PQ) éshté paralele me AB. Le té jeté P, njé piké né drejtézén P By, e tillé qé B; ndodhet rigorozisht
ndérmjet pikave P dhe P, dhe ZPP,C = ZBAC. Ngjashmérisht, le té jeté ()1 njé piké né drejtézén
QAq, e tillé q¢ A; ndodhet rigorozisht ndérmjet pikave @) dhe @, dhe ZCQQ = LZCBA.

Vértetoni se pikat P, ), P;, dhe )1 ndodhen né té njéjtin rreth.

Problemi 3. Né njé rrjet social ka 2019 pérdorues, ku disa nga ¢iftet e pérdoruesve jané miq me
njéri-tjetrin. Sa heré qé njé pérdorues A éshté mik me njé pérdorues B, gjithashtu edhe pérdoruesi
B éshté mik me pérdoruesin A. Né ményré té pérséritur né rrjet mund té ndodhin ngjarje té natyrés
si¢ pérshkruhet mé poshté, njé ngjarje ¢do heré:

Tre pérdorues A, B, dhe C té tillé qé¢ A éshté mik me té dy, B dhe C, por B dhe C' nuk
jané miq me njéri-tjetrin, ndryshojné marrédhénien e tyre té miqésisé né ményré té tillé
qé B dhe C jané béré tashmé miq, ndérsa A nuk éshté mé mik me B, dhe nuk éshté mé
mik me C. Té gjitha marrédhéniet e tjera té miqgésisé nuk ndryshojné.

Fillimisht, 1010 pérdorues kané secili nga 1009 miq, dhe 1009 pérdorues kané secili nga 1010 miq.
Vértetoni se njendet njé varg ngjarjesh té tilla qé pasi ato ndodhin secili pérdorues éshté mik me té
shumtén njé pérdorues tjetér.
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Problemi 4. Gjeni té gjithé ¢iftet e numrave té ploté (k,n) té tillé qé

El= (2" —1)(2" —2)(2" —4)--- (2" — 2" ).

Problemi 5. Banka e Bath-it emeton monedha té cilat né njérén ané kané simbolin H dhe né anén
tjetér kané simbolin 7. Harry ka vendosur n monedha té tilla né njé rresht duke i renditur nga e
majta né té djathté. Né ményré té pérséritur ai kryen operacionin e méposhtém: né qofté se né
rresht ka saktésisht £ > 0 monedha qé shfaqin simbolin H, atéheré ai kthen né té kundért monedhén
gé ndodhet né pozicionin e k -té duke numéruar nga e majta né té djathté; né té kundért, té gjitha
monedhat shfaqin simbolin 7" dhe né kété ményré ai ndalon. Pér shembull, né qofté se n = 3 procesi
qé fillon me vendosjen THT do té vijojé me THT — HHT — HTT — TTT, ku ai ndalon pasi ka
kryer tre operacione.

(a) Tregoni se, pér ¢do vendosje fillestare, Harry ndalon pasi kryen njé numér té fundém opera-
cionesh.

(b) Pér ¢do vendosje fillestare C, shénohet me L(C') numri i operacioneve qé kryen ai derisa ndalon.
Pér shembull, L(THT) = 3 dhe L(TTT) = 0. Gjeni vlerén mesatare té& L(C) pér té gjitha 2"
vendosjet fillestare té mundshme C.

Problemi 6. Le té jeté I gendra e rrethit té brendashkruar trekéndéshit kéndngushté ABC' ku
AB # AC. Rrethi w qé i brendashkruhet trekéndéshit ABC' éshté tangjent me brinjét BC, C'A,
dhe AB né pikat D, E, dhe F, respektivisht. Drejtéza qé kalon né pikén D dhe éshté pingule me
EF pret pérséri rrethin w né pikén R. Drejtéza AR pret pérséri rrethin w né pikén P. Rrathét e
jashtéshkruar trekéndéshave PC'E dhe PBF priten pérséri né pikén Q).

Vértetoni qé drejtézat DI dhe P(Q) takohen né drejtézén qé kalon né pikén A dhe éshté pingule me
Al

Language: Albanian Koha e lejuar: 4 oré dhe 30 minuta
Secili problem vlen 7 piké



