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Problemi 1. Njé bashkési e fundme pikash S té planit quhet e ekuilibruar né qofté se pér ¢do dy
pika té ndryshme A dhe B né S, ekziston njé piké C' né S, e tillé q¢ AC = BC'. Themi qé bashkésia
S éshté jo e gendérzuar né qofté se pér ¢do tre pika te ndryshme A, B dhe C' né S, nuk ekziston
asnjé piké P né S e tille q¢ PA = PB = PC.

(a) Tregoni qé pér té gjithé numrat e ploté n > 3, ekziston njé bashkési e ekuilibruar qé pérbéhet
nga n pika.

(b) Pércaktoni té gjithé numrat e ploté n > 3 pér té cilét ekziston njé bashkési e ekuilibruar jo e
gendérzuar qé pérbéhet nga n pika.

Problemi 2. Pércaktoni té gjitha treshet e numrave té ploté pozitivé (a, b, c) té tillé qé secili prej
numrave
ab—c, bc—a, ca—b

éshté fuqi e 2—it.

(Fuqi e 2—it éshté njé numer i ploté i formés 2", ku n éshté njé numér i ploté jonegativ.)
Problemi 3. Jepet trekéndéshi kéndngushté ABC ku AB > AC. Le té jeté I" rrethi i jashtéshkruar
trekéndéshit, H piképrerja e lartésive té tij dhe F' kémba e lartésisé sé hequr nga kulmi A. Pika M
éshté mesi i segmentit BC. Le té jeté ) pika né rrethin I" e tillé q¢ ZHQA = 90° dhe K pika né

rrethin T e tillé q¢ ZHKQ = 90°. Supozojmé qé pikat A, B, C', K dhe @ jané té ndryshme nga
njéra-tjetra dhe ndodhen né rrethin I' né renditjen e dhéné.

Vértetoni se rrathét e jashtéshkruar trekéndéshave KQH dhe FK M jané tangenté me njéri-tjetrin.
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Problemi 4. Trekéndéshit ABC' i jashtéshkruhet rrethi €2 me gendér né pikén O. Rrethi I' me
gendér né pikén A pret segmentin BC' né pikat D dhe E, né ményré té tillé qé pikat B, D, E dhe
C jané té gjitha té ndryshme nga njéra-tjetra dhe ndodhen né drejtézén BC' né renditjen e dhéné.
Pikat F' dhe G jané pikat e prerjes sé rrathéve I' dhe €2, né ményré té tillé qé pikat A, F, B, C dhe G
ndodhen né rrethin 2 né renditjen e dhéné. Pika K &shté piképrerja e dyté e rrethit té jashtéshkruar
trekéndéshit BDFE dhe segmentit AB. Pika L éshté piképrerja e dyté e rrethit té jashtéshkruar
trekéndéshit CGE dhe segmentit C'A.

Supozojmé se drejtézat F'K dhe GL jané té ndryshme dhe priten né pikén X. Vértetoni se pika X
ndodhet né drejtézén AO.

Problemi 5. Le té jeté R bashkésia e numrave realé. Pércaktoni té gjithé funksionet f: R — R
qé kénaqin ekuacionin

fla+ fle+y) + flay) = o+ flz+y) +yf(x)

pér té gjithé numrat realé x dhe .

Problemi 6. Vargu i numrave té ploté ay, as, ... kénaq kushtet e méposhtme:
(i) 1 <a; <2015 pérc¢do j > 1,
(i) k+ap #l+agpérgdo 1 <k </

Vértetoni qé ekzistojné dy numra té ploté pozitivé b dhe N né ményré té tillé qé

n

> (a;—b)

Jj=m+1

< 10072

pér té gjithé numrat e ploté m dhe n gqé kénaqin kushtin n > m > N.
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